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摘 ， 要 : 定义 了 一 类 新 的 反 Smarandache 周期 行列 式 , 并 利用 初等 数论 的 方法 和 行列 式 的 性 质 , 对 这 类 行列 式 进行 了 研 
究 , 给 出 了 它们 的 通 项 公式 . 
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0 5 引言 及 结论 
在 文献 〖5] 中 Murthy 等 人 定义 了 一 类 Smarandache 周期 行列 式 并 计算 了 其 通 项 公式 ,在 本 文中 ,我 
们 将 定义 一 类 新 的 反 Smarandache 周期 行列 式 , 并 利用 行列 式 的 基本 性 质 ,研究 并 给 出 它 的 通 项 公式 . 


定义 1 “对 于 任何 正 整数 ", 有) xz 行列 式 FPD(m) , 称 为 ”次 对 称 反 Smarrandache 周期 行列 式 . 其 定 
义 如 下 : 
用 -1 几 -2 1 
用 怀 一 1 乞 
PD(zn) = 2 1 用 2 
有 -1 7=-2 7-3 … 
定义 2 ”对 于 任何 正 整数 ", 设 cd 为 复数 ,有 7 xz 行列 式 序列 FMD(Lnz: cd) , 称 为 关于 数 ( wd) 的 
有 次 算数 对 称 反 Smarrandache 周期 行列 式 . 其 定义 如 下 : 
a+(n-lid at+(n-2d ac+(n-3)d … Q 
Q ca+(n-ldo ar+(-2)d w+d 
Fd4D(n: ad) = w+d a ar+(m-1l)d w+2d 
a+(n-2d ac+(n-3)d ac+(mn -4)d a+(n-1l)d 
定义 3 ”对 于 任何 正 整 数 "pm xz 行列 式 序列 RSD(m) , 称 为 怀 次 双 对 称 反 Smarrandache 周期 行列 式 . 
其 定义 如 下 : 
用 7 一 1 7-2 1 
怀 一 1 用 九 一 1 2 
FSD(m = -2 -1 用 
1 过 3 用 


定义 4 “对 于 任何 正 整 数 ”, 设 cd 为 复数 ,有 7 x 行 列 式 序列 FSs4D(n: ad) , 称 为 关于 数 ( cd) 的 
/!. 次 算数 双 对 称 反 Smarrandache 周期 行列 式 . 其 定义 如 下 : 
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a+(n-lado ac+r(n-2d c+(m-3)4 gw 
a+(n-2)d oa+(n-ld ac+(a-2)d … 2 
FS4D(Un :ayd) = ca+(mn-3)d ac+(m-2d ac+(m-l)d … +2d 
Q QT+d QT+2d +(-1)d 


本 文 在 Murthy 和 和 A.A.K. Majumdar 等 人 的 研究 基础 上 ,利用 初等 数论 的 研究 方法 结合 行列 式 的 相关 
性 质 对 以 上 新 的 行列 式 进行 了 研究 ,得 到 了 以 下 结论 : 
定理 “对 于 任何 正 整数 ”, 设 cd 为 复数 , 则 有 


二 生生 (D) 
2 
Fd4D(n: ad) = (e+ (四 (2) 
FSD(m =2 一 (+D1) (3) 
Fs4D(Un: ad) = [|(2 (4 
1 相关 引 理 
引 理 1 当 ”> 2 时 ,有 7 xz 行列 式 
Q 二 1 
1 Q 1 1 
着 和 
1 1 1 1 
1 As Q 
引 理 2 ” 当 > 2 时 ,有 7 x 革 行列 式 
1 1 1 1 
一 1 1 1 1 
人 区 | 二 
-1 -1 1 1 
-1 -1 … -1 1 


引 理 1. 引 理 2 的 证 明 见 文献 四 . 
2 定理 证 明 
对 于 (1) 式 从 第 ” 列 开始 ,将 后 一 列 的 - 1 倍加 到 前 一 列 , 保持 最 后 一 列 不 变 , 使 得 


1 1 1 1 
1-m 1 1 … 2 

Fplm = | 1 1-m 1 … 3 
1 1 1 刀 


然后 第 2 行 到 第 行 全 部 加 到 第 1 行 , 再 把 第 1 行 展 开 , 根据 引 理 1, 即 可 得 到 结论 , 即 
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?人 (7 +1) 
0 0 0 
1 一 履 1 1 2 
FD(m = 
1 1 -7 1 3 
1 1 1 有 
1 一 忆 1 1 
和 mm 人 (+1) 1 ] 三 孜 1 
0 
1 1 1 一 刀 
人 = 


对 于 (2) 式 采用 与 (1) 式 相 同 的 办 法 证 明 , 即 从 第 ” 列 开始 ,将 后 一 列 的 - 1 倍加 到 前 一 列 , 保持 最 后 
一 列 不 变 ,然后 再 将 第 2 行 到 第 行 全 部 加 到 第 1 行 ,之 后 按 第 1 行 展开 ,根据 引 理 1, 即 可 得 到 结论 , 即 


d d d Q 
(1-md Cd 下 QC+d 
F4D(n: ad) = d (1-md ad … Cd+2d 
d d d ar+(m-1l)d 
0 0 0 mu 二 1) 
2 
(1-md dd Cd CC+2d 
d (1-md w+3d 
d d 人 a+(m=-1l)d 
] 一 忆 1 1 
到 +1 z( 7 -11) -1 1 工 一 忆 1 
= (- 了 1 (ma+ dj4 
1 1 ] =- 忆 


对 于 (3) 式 只 要 从 第 2 行 开 始 , 将 上 一 行 的 - 1 倍加 到 当前 行 ,保持 第 一 行 不 变 , 再 将 最 后 一 列 加 到 第 
一 列 , 即 


用 7 一 1 7-2 … 1 +l1 7-1 7-2 … 1 
-1 1 1  … 1 0 1 1  … 1 
FSD(m = |-1 -1 1 … 1|I=|10 -1 1  … 1 
和 1 0 三 下 “三 这 1 
1 1 1 
人 
1 
国 村 于 1 


再 根据 引 理 2, 即 可 得 到 结论 . 即 
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FSD(m = (n+H2007 = (mn+1)22 
对 于 (4) 式 的 证 明 采 用 与 (3) 式 相同 的 办 法 ,只 要 从 第 2 行 开 始 , 将 上 一 行 - 1 倍 的 加 到 当前 行 ,保持 
第 一 行 不 变 , 再 将 最 后 一 列 加 到 第 一 列 , 最 后 根据 引 理 2 就 可 得 到 结论 . 过 程 如 下 : 


ca+(n-ld ac+(n-2d a+(mn-3)dg … ua 
一 d d 
Ps4D(n: ad) = dd 攻 d 0 
一 一 一 0 
2a+(n-1lid ac+(n-2d ac+(n-3)d … au 
0 d d 0 
= 0 -dd d 0 
0 一 一 dg d 
d d d 
人 
d 
-d -dd d 
1 1 1 
= (2 人 下 而 | 
-1 -=-1 1 


= (2c+(7 -1)d) or1D(nD-1 


区 + d](2d) 5 
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A Class of Anti Smarandache Cycle Determinant 
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Abstract: Im this paper，we defined a new class of anti Smarandache cycle determinants ，and using the methods of the nature 
elementary theory and determinant properties，we studied these determinants，and gave the general term formula. 
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